
Estudio de funciones 
 
1. Estudia y representa la siguiente función: 
 

  
( )

12

3

−
=

x
xxf

 
 
 
Solución: 
 
• Dominio = R  −  {−1, 1} 
 
• Puntos de corte con los ejes: 

 
( )0,0 Punto 00

1
0     eje el Con

2

3

→=→=
−

→=→ x
x

xyX
 

 ( )0,0 Punto 00   eje el Con →=→=→ yxY  
 
• Asíntotas verticales:  x = −1,  x =1 
 

 

( ) ( )

( ) ( ) +∞=−∞=

+∞=−∞=

+−

+−

→→

−→−→

xflimxflim

xflimxflim

xx

xx

11

11

;

;

 
 
 Asíntota oblicua: 
 

 
oblicua. asíntota es

11 22

3
xy

x
xx

x
x

=⇒
−

+=
−  

 
asíntota. la de encima por está curva La0

1
,  Si

2
⇒>

−
+∞→

x
xx

 

 
asíntota. la de debajo por está curva La0

1
,   Si

2
⇒<

−
−∞→

x
xx

  
 
• Puntos singulares: 
 

 
( ) ( )

( ) ( ) ( )
( )

( )22

22

22

24

22

424

22

322

1

3

1

3

1

233

1

213'
−

−
=

−

−
=

−

−−
=

−

⋅−−
=

x

xx

x

xx

x

xxx

x

xxxxxf
 

 

 

( ) ( )
( )



























→=













 −
−→−=

→=

=−⇒=

2
33,3Punto 3

2
33

,3Punto 3

0,0Punto 0

030' 22

x

x

x

xxxf

 
 
• Gráfica: 



   
 
2. Estudia y representa la función: 
 

  
( )

122

3

++
=

xx
xxf

 
 
 
Solución: 
 
• Dominio: 

 
1

2
2

2
442

0122 −=
−

=
−±−

=⇒=++ xxx
 

        Dominio = R  −  {−1} 
 
 
• Puntos de corte con los ejes: 
 

( )0,0 Punto 000
12

0     eje el Con 3
2

3

→=→=→=
++

→=→ xx
xx

xyX
 

 ( )0,0 Punto 00    eje el Con →=→=→ yxY  
 
• Asíntota vertical:  x = −1 
 

 ( )
( ) ( ) −∞=−∞=

+
=

++ +− −→−→
xflimxflim

x
x
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x

xx 112
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 Asíntota oblicua: 

 
oblicua asíntota es2

12
232

12 22

3
−=⇒
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+
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xx
x
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asíntota. la de encima por está curva La0

12
23,Si

2
⇒>

++
+

+∞→
xx

xx
    

 
asíntota. la de debajo por está curva La0

12
23,Si

2
⇒<

++
+

−∞→
xx

xx
    

 
• Puntos singulares: 
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 x = −1 no vale, pues no está en el dominio. 
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• Gráfica: 

   
3. Estudia y representa la siguiente función: 
 

  
( )

4
2
2

2

−
=

x
xxf

 
 
 
Solución: 
 
• Dominio = R  −  {−2, 2} 
 
• Puntos de corte con los ejes: 

 
( )0,0 Punto 0020

4
20     eje el Con 2
2

2

→=→=→=
−

→=→ xx
x

xyX
 

 ( )0,0 Punto 00    eje el Con →=→=→ yxY  
 
• Asíntotas verticales:  x = −2, x = 2 
 

 

( ) ( )

( ) ( ) +∞=−∞=

−∞=+∞=

+−

+−
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−→−→
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 Asíntota horizontal:  y = 2 
 

 

( )

( ) 2  con  ,2

2  con  ,2

>=

>=

−∞→

+∞→

yxflim

yxflim

x

x

 
 
• Puntos singulares: 
 

 

( ) ( )
( ) ( ) ( )
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4

16

4

4164

4

2244'
2222

33

22

22

→=⇒=−⇒=

−

−
=

−

−−
=

−

⋅−−
=

xxxf

x

x

x

xxx

x

xxxxxf

 
 
• Gráfica: 

   
4. Representa gráficamente la siguiente función, estudiando previamente los aspectos 
que consideres más relevantes: 
 

  
( )

12

2

+
=

x
xxf

 
 
 
Solución: 
 
• Dominio = R   
 
• Puntos de corte con los ejes: 

 
( )0,0 Punto 00

1
0     eje el Con

2

2

→=→=
+

→=→ x
x

xyX
 

 ( )0,0 Punto 00    eje el Con →=→=→ yxY  
 
• No tiene asíntotas verticales. 
 
 Asíntota horizontal:  y = 1 
 

 

( )

( ) 1  con  ,1

1  con  ,1

<=

<=

−∞→

+∞→

yxflim

yxflim

x

x

 
 
• Puntos singulares: 
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• Gráfica: 

   
5. Estudia y representa la siguiente función: 
 

  
( )

1
4

2

2

−

−
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x
xxf

 
 
 
Solución: 
 
• Dominio = R  −  {−1, 1} 
 
• Puntos de corte con los ejes: 

 ( ) ( )0,2y0,2 Puntos

 2040
1
40     eje el Con 2

2

2

−→

→±=→=−→=
−
−

→=→ xx
x
xyX

 
 

 Con el eje  Y ( )4,0 Punto 40 →=→=→ yx  
 
• Asíntotas verticales:  x = −1,  x = 1 
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;

 
 
 Asíntota horizontal:  y = 1 
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( ) 1  con  ,1
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• Puntos singulares: 
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• Gráfica: 

   
 
 
 
6. Dada la función 
 

  
( ) 2

2 12
x

xxf +
=

 
 
estudia sus aspectos más relevantes y represéntala gráficamente. 
 
 
Solución: 
 
• Dominio = R  −  {0} 
 
• Puntos de corte con los ejes: 
 

 .  eje al corta No0120     eje el Con 2 XxyX →=+→=→    
 Con el eje  Y  →   No corta al eje  Y,  pues  x = 0  no pertenece al dominio. 
 
• Asíntota vertical:  x = 0 
 

 
( ) ( ) +∞=+∞=

+− →→
xflimxflim

xx 00
;

 
 
• Asíntota horizontal:  x = 2 
 

 

( )

( ) 2  con  ,2

2  con  ,2

>=

>=

−∞→

+∞→

yxflim

yxflim

x

x

 
 
• Puntos singulares: 
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 No tiene puntos singulares. 
 
• Gráfica: 

   
7. Representa gráficamente la siguiente función, estudiando previamente los aspectos 
que consideres más relevantes: 
 

  
( )

1

2

+
=

x
xxf

 
 
 
Solución: 
 
• Dominio = R  −  {−1} 
 
• Puntos de corte con los ejes: 

 
( )0,0 Punto 00

1
0  eje el Con

2

→=→=
+

→=→ x
x
xyX

 
 ( )0,0 Punto 00   eje el Con →=→=→ yxY  
 
• Asíntotas verticales:  x = −1 
 

 
( ) ( ) +∞=−∞=

+− −→−→
xflimxflim

xx 11
;

 
 
• Asíntota oblicua: 
 

 
oblicua. asíntota es 1

1
11

1

2
−=⇒

+
+−=

+
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x
x

x
x

 
 

 
asíntota. la de encima por está curva La0

1
1, Si ⇒>
+

+∞→
x

x
 

 
asíntota. la de debajo por está curva La0

1
1,   Si ⇒<
+

−∞→
x

x
 

 
• Puntos singulares: 
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• Gráfica: 

   
8. Estudia y representa la función: 
 

  ( ) 24 2xxxf −=  
 
 
Solución: 
 

( ) ( ) +∞=−+∞=−•
−∞→+∞→

2424 2;2 xxlimxxlim
xx  

 
• Puntos de corte con los ejes: 

 

( )










−→−=

→=

−→−=

=−⇒=−→

)0,2(Punto2

)0,0(Punto0

)0,2(Punto2

0202    eje el Con 2224

x

x

x

xxxxX

 
 
 Con el eje  Y   →  x = 0     →     y = 0     →    Punto (0,0) 
 
• Puntos singulares: 
 

 

( ) ( )
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)0,0(Punto0

)1,1(Punto1

01444' 23

x

x

x

xxxxxf

 
 
• Gráfica: 



   
9. Estudia y representa la siguiente función: 
 

  ( ) xxxxf 44 23 +−=  
 
 
Solución: 
 

( ) ( ) −∞=+−+∞=+−•
−∞→+∞→

xxxlimxxxlim
xx

44;44 2323

 
 
• Puntos de corte con los ejes: 
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→=
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• Puntos singulares: 
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3
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• Gráfica: 

   
 


