
Juan Antonio González Mota      Profesor de Matemáticas      del Colegio Juan XIII Zaidín de Granada 

INTEGRACIÓN INDEFINIDA. MÉTODOS DE INTEGRACIÓN                                                               102 

Todas las técnicas de integración consisten en transformar el integrando hasta obtener   
una función que reconozcamos como inmediata. Por ello, el conocimiento y memorización de  
los siguientes tipos es imprescindible para iniciarse en la integración.  

INTEGRALES DE FUNCIONES ELEMENTALES:  
 

F    O    R    M    A    S T I P O S 
S I M P L E S  COMPUESTAS 

Potencial  α≠−1 ∫ +
+α

=
+α

α Kxdxx
1

.
1

 ∫ +
+α

=
+α

α Kfdxff
1

'..
1

 

Logarítmico ∫ +=⋅ KxLdx
x
1  ∫ +=⋅ KfLdx

f
f '  

∫ += Kedxe xx  ∫ += Kedxef ff'.   

Exponencial 
∫ +⋅= Ka

La
dxa xx 1  ∫ +⋅= Ka

La
dxaf ff 1'.  

Seno ∫ += Kxdxx sen.cos  ∫ += Kfdxff sen.cos'.  

Coseno ∫ +−= Kxdxx cos.sen  ∫ +−= Kfdxff cos.sen'.  

∫ += Kxdxx tg.sec2  ∫ += Kfdxff tg.sec' 2  

∫ +=+ Kxdxx tg)tg1( 2  ∫ +=+ Kfdxff tg')tg1( 2  

 
 
Tangente 
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f
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∫ +−= Kxdxx  ctg.cosec2  ∫ +−= Kfdxff  ctg..cosec' 2  

∫ +−=+ Kxdxx  ctg)ctg1( 2  ∫ +=+ Kfdxff tg')tg1( 2  

 
 
Cotangente 

Kxdx
x

+−=⋅∫  ctg
sen

1
2  Kfdx

f
f
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Arco seno (= −arco coseno) 
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                   Kx +−=  arcctg  
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Arco tangente 
 
= −Arco cotangente. ∫ +⋅=⋅
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∫ +⋅=⋅
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EJEMPLOS: 
 
Tipo potencial:  forma simple 
 

• KxKxdxx +=+
+

=
+
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+
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+
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2
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+
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+
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x
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2

 

• Combinando la integral inmediata de tipo potencial con las propiedades lineales de 
la integral indefinida, podemos integrar funciones de tipo polinómico: 

KxxxxKxxxx
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dxdxxdxxdxx
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∫∫∫∫∫
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Vemos que el proceso de integración lo hemos aplicado a las funciones potenciales 
dejando los coeficientes al margen del proceso. Sin embargo, no hace falta dar 
todos los pasos como en el ejemplo anterior, sino que se puede y se debe integrar 
directamente como en el siguiente ejemplo: 
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Kxxxx

Kxxxxdxxxx
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• Kx
xx

Kxxxdxxxdx
xxx

++−−=++
−
⋅+

−
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⎜⎜
⎝
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−−−−∫∫ 2812

2
1

4
1

).24(241 2
1

1
2
3

2
2  

Tipo potencial:  forma compuesta. 

• { } Kxffdxx +
+

==+ ∫∫ 4
)2(  '.  .)2(

4
33  

• { } Kxxffdxxxx +
++

==+++∫ ∫ 31
)1(  '.  .)1).(12(

312
30302  

• KxKxdxxxdxxxdxxx
ff

+
+

=+
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• { } Kxffdxxx +== ∫∫ 4
sen  '.  .cos.sen

4
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• { } Kxffdxxx +== ∫∫ 3
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'
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3

 

• ∫∫∫ ∫ =−=−⋅=−=− dxxxdxxxdxxxdxxx
fffff
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Tipo logarítmico: 

• K++ 2  xLdx
x

dx
x

⋅=⋅
+

=⋅
+ ∫∫ 3

2
13

2
3

• KxLdx
x

xdx
x

x
++⋅=⋅

+
⋅=⋅

+ ∫∫ )1(
2
1

1
2

2
1

1
2

22  

• ∫∫ ∫ +−=⋅
−

−=⋅=⋅ KxLdx
x
xdx

x
xdxx cos

cos
sen

cos
sentg  

• KxLdx
x
xdxx +=⋅=⋅∫ ∫ sen

sen
cos ctg  

• KxLdx
x

xxdx
x

x
++=⋅

+
=⋅

+ ∫∫ )sen1(
sen1

cos.sen2
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2sen 2
22  

• ∫ ∫ +=⋅+=⋅
+
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x

xdx
xx
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arctg
1

1

arctg).1(
1 2
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• KxLdx
x

xdx
xx

+=⋅−=⋅
−
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arcsen

1
1

1
1

arcsen
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2
 

 
Tipo exponencial: 

• Kx +⋅  
L

dxL
L

dx xx =⋅⋅⋅= ∫∫ 3
3

133
3

1.3

• Ke  dxedxe xxx +=⋅⋅=⋅ +++ ∫∫ 111 1

• Kedxedxe xxx +=⋅⋅=⋅ +++ ∫∫ 121212

2
12

2
1  

• K
L

dxL
L

dxdx xxxxx +⋅⋅
⋅

=⋅⋅⋅⋅⋅=⋅=⋅ ∫∫∫ )32(
)32(

1)32()32(
)3.2(
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• Kedxexdxex xxx +=⋅⋅=⋅⋅ +++ ∫∫ 111 222

2
12

2
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• K  edxxe xx +=⋅⋅∫ sensen cos

• K  edxxxedxxe xxx +=⋅⋅=⋅⋅ ∫∫
222 sensensen cos.sen22sen
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x
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x

e xx
x
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−
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−
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arcsen

1

1

1
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x
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Tipo trigonométrico (seno, coseno, tangente,....). 
 

• Kxdxxdxx +−⋅=⋅−⋅⋅=⋅− ∫∫ )12sen(
2
1)12cos(2

2
1)12cos(  

• Kxdxxdxxx +⋅=⋅⋅⋅=⋅⋅ ∫∫ 222 sen
2
1cos2

2
1cos  

• Kxdxx
x

dx
x

x
+⋅=⋅⋅=⋅ ∫∫ sen2cos

2
12cos  

• KLxdxLx
x

dx
x
Lx

+=⋅⋅=⋅ ∫∫ )sen()cos(1)cos(  

• Kxdxxdxx +⋅−=⋅⋅⋅=⋅ ∫∫ 2cos
2
12sen2

2
12sen  

• KxKxdxxxdxxxdxx
ff

+=+⋅=⋅⋅⋅=⋅⋅⋅=⋅ ∫∫∫ 2
2

'

sen
2

sen2cossen2cossen22sen  

• Kxdxxxdxxx ++⋅−=⋅+⋅⋅=⋅+⋅ ∫∫ )3cos(
2
1)3sen(2

2
1)3sen( 222  

• Kxdxx
x

dx
x

x
+⋅−=⋅⋅=⋅ ∫∫ cos2sen

2
12sen  

• K  edxee xxx ++−=⋅+⋅∫ )3cos()3sen(

• Kxxdxdxxdxxdxx +−=−+=−+= ∫∫∫∫ tg.1).tg1().1tg1(.tg 222  

• =−⋅=−=⋅= ∫∫∫∫ dxxxxdxxxdxxxdxx ).tgsec(tg).1(sectg.tgtg.tg 2223  

                

KxLxKxLx

dx
x
xxdxxdxxx

++=+−−=

=⋅−=−⋅= ∫∫∫

cos
2

tg)cos(
2

tg

cos
sen

2
tg.tg.sectg

22

2
2

 

• Kxdxxdxx +−⋅=⋅−⋅=⋅− ∫∫ )13tg(
3
1)13(sec3

3
1)13(sec 22  

• Kxdx
x

dx
x

+⋅−=⋅⋅=⋅ ∫∫ 7 ctg
7
1

7sen
7

7
1

7sen
1

22  

• ∫∫ +⋅=⋅⋅⋅=⋅ Kxdx
x

xdx
x

x 2
2222 2tg

4
3

2cos
4

4
13

2cos
3  

• Kxxdxdxxdxxdxx +−−=−+=−+= ∫∫∫∫  ctg.1).ctg1().1ctg1(.ctg 222  
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